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Capítulo 1 

INTRODUCCION 







'$a(F, J ,  Pkc) = (T(P o F, J ,  P m C )  



Capítulo 2 

ESPACIOS Ap(C2). 
EJEMPLOS 

7 



8 

para r > O. 



. .  



por lo tanto 

dX" ( z )  < O O .  

Y 

Ahora por i i )  obtenemos 



M n !  
= n ( / 2 n  exp(2kl3) 

Ark = { g  E Ap(fl)l l g ( z ) l  5 k ( z )  para. t,odo z E 12) 

en A,(R), es decir existe IC E Ir' tal que  para todo .y E A,( S ] )  con 



y definarnos la funclon ., 

Ejemplo 2.0 .1  1<1 úlgebra A,(lr>) 

Sea ID = { z  E 121 < I }  y p ( z )  = - log(1 - IzI), c s  f k i l  vcr 
que p(z) satisface las condiciones i )  y ii). Para mostjrar q u e  p(z) (:S 

plurisubarmónica basta ver q u c  

lo cual se hace directament,~.  



para A, B > O dependiendo  de 1. 

Esta álgebra  contiene como subAlgehra el espacio dc f1lnciorlcs 

holomorfas acotadas  en ID con multiplicacih puntual. 

Ejemplo 2.0.2 

Sea $2 c C" un dornirlio de holomorfía acotado y p(z) = - log d ( z ,  t,W). 
Fricilmente  puede verse que p(z) sat,isface i )  y i i ) .  Y del I'eorctrna 2.6.5 
de la. referencia [17] sc tiene que p(z) es plurjs1,harrr16nica. 

Ejemplo 2.0.3 El úlgchra A,(C"). 

Ejemplo 2.0.4 
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Capítulo 3 

SINTESIS ESPECTRAL 

V I  := {T E €'17'(p) = O, 9 E V} 

y .Av := &'/VI es un álgebra unitaria  abcliana. Si la topología. en I' (:S 

elegida de manera  apropiada erltonces V y Av son mutuarnente d~lal ( : s  

y A v  es un  álgehra  abeliana  bornolbgica. Sc  puedc ver que cada fun- 
cional  multiplicativo  continuo  sobre Av cstA detxrminado d<: rnancra 

15 
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I/ = {f  E: E(P?)IT, * f = . . . = 7 ;  * J = O} 

no  contiene  ninguna  exponencial. 
I31 espacio  dual I' = €'(R~) e s  el espacio de distribuciones dc s o p o r k  

compacto, es un álgebra asociat,iva y con~nl~tativa con unidad dondc l a  
multiplicación está dada. por la convolucicin 

( T *  S ) ( $ )  := 'I; @ Sy(4(x  + y)).  

1,a dist,ribución  delta  de Dirac 

es la unidad  de esta illgehra. 



c,(x) = cxp(- i  < z ,  z >) 

F(AS + T) = ( A S  + T)” = A3 + T = A.F(S) + F(T). 

Debido a que la transformada dc  b’ouricr (:S IIna aplica.cicin inycc- 
tiva, la topología  definida en  F(I’)  = d7] por  medio dcl sistcrrla ( I C  
serninormas l l f l l k  (Ver capítulo 2 )  puctlc ser t,ra,nsport,ada al espacio €’, 
obteniendo  cntonces (&’)’ = & (Ver [ 121). 

Así los espacios I y I’ son rnr~t~~larncntc~ d ~ ~ a l c s  y son ospacios hor- 
nológicos. 

La irnagen  del  operador .F está  descrit,a por e l  Teorema de I’alcy- 
Wiener. El teorema de Paley-Wicncr afirma q u e  una función holornorfa 



q5 en @" es elemcnto de A, si y sGlo si oxistcn constantes A ,  C ,  N 2 O 
t'ales qut: 

Demostracih.  Si S E E' y 7' E V I  entonces para todo f E V 

( S  * T ) - * f ( x )  = S * T * f ( x )  = o 

por lo tanto V I  es un ideal. 
Para rnost,rar quc V I  (:S c,errado basta obscrvar yuc  

= Q E " ( 7 '  E & ' ( R T i ~ ) I r r ( J )  = O},  



p(7') = 7' (X )  = ' / ' ( cxp- i  < x, * >)). 

cxp(-i < x,. >) E v. 
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por lo tanto  obteneInos que f ' ( n ) ( z g )  = O para O 5 12 5 k ,  cs decir, zo 
es  cero  de  orden k para , / V .  

(+) Si zo es cero de orden k para e l  ideal *Jv, entonces p o r  definicii,n, 
para  todo T E J ~ T ,  7 '(zo) := T(e , , )  = O y puesto  que 





Capít u10 4 

TEOREMA DE 
HORMANDER 

(1. I ) 

para convenientes C, 1’1 > O y para  todo z E R. 

(4.1) existe una k-upla 3-1 = ( h l ,  . . . , h k )  E tal quc 
Est.0 implica que para cnda k-upla F la cual  satisface la ticsig~la.ltla.d 

k 





por PFLO, = O y 

explicitamenk 

l+ 1 

j=1 



Y 

Teorema 4.0.4 (Ilormander) Sea p unu juncidn plurisubarmdn.ica no 
negativa en el abierto S2 C Cn q u e  satisface  2.i) y 2.ii). En,to7?,ccs 
f i ,  . . , f n  E d p ( R )  genera,n A,(R) s i  y sólo si (4 .1)  es vúlido. 



k 

Y 
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Capítulo 5 

COMPACTIFICACIONES 

Definición 5.0.4 1/17 espacio X e s  complctnm,entr: regular si cr~rla su6-  
conjunto  cerrado If7 dr: X es completamente separado de curdquicr ~ I L T L ~ O  

x que no est& en 1: y cada punto es cerrado. 



Definición 5.0.5 Dudo un espacio X a la compactzficacidn ,l?X s c  IC 
llama compu.ctificación dr: Stone-c'ech. 

Corolario 5.0.2 Sea Ií una compactiJicacidn de X tal que cada.JLncicin, 
continua de X a un espacio compacto tiene una extensidn n Ir', cn,- 
tonces Ií es  horneorrmrfo n DX bujo un homeonmrfismo que deja ji,jos 
los puntos de X .  
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Ejemplo 5.0.5 

Sean II" 01 ;ilgehra de  Banach do funcioncs  analíticas a,cot,a.tl;~s 
en el disco  unit,ario  abierto 13 y M(1I") el conjunto (le func iondc:~  
lineales  rnultiplicativos  sobre Hm. El cspacio M(U") es compacto  ('TI 

la topología  de Gelfand (Ver [X]). 
El operador u5 definido por 

Podemos  tomar aquella vecindad para la cual 11, .  . . , . f T L  E Ker 4 0  ; así 
la  vecindad  de 40 que  nos  interesa  esta  tlada por 





Entomes fl,. . . , f n  generan H m .  

Así usando los dos teoremas  antmiorcs  obtenemos  inmediataInlont e 
q u c  M(li") es una cornpactificacicin del disco D. 



Capítulo 6 

EL COESPECTRO 
EXTENDIDO 

J, = {f E dp(fl)l lirrl (fexp(cp))(w) = O ,  paratodoc > O} 
R3w-z 

Definición 6.0.6 Paro, un i d e d  dudo J C Ap(fl) y una com.po.cl-fi- 
cación C de 0 ,  denotamos por 

p( J, C) = { z E C / 3 f ,  E .I, K > O y una vecindad c3 de z en C 
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Demostración.  Supongamos que p ( J ,  C )  = C .  P o r  la &:fillici(jn, 
para cada z E C existe c?(z), k: > O y f: E J tal que 

T k, 

Por teorema de €Iiirmandcr 4.0.4 las  funciones fj"' , . . . , f,"r gcnc:ra.n 
&(a), es decir J = A,([]). 

La implicación  inversa es inmediata por tcorerrla de 1-Iiirmander. 



Ejemplo 6.0.6 [18] 

Stran {I = O: y p(z) = p(z + zy) = Irla.x(z, O )  + 1z1q dondc O 5 q < I ,  
entoncos si f ( z )  = c z ,  f E AP(c). P o r  otro lado si y(.) = e-', 9 

d r l ( C )  puest.0 que en el eje real si z = - 1 ,  t > O. 

La propiedad de la compactificaci6n de Stonc-¿kch dada cn Tcororna 
5.0.6 nos permite  describir  el  coespectro  exkndido de un ideal ,I corno 
cl conjunto de ceros de una  familia de funcioncs  asociadas a J .  

Teorema 6.0.11 Sea J un idcwl de A,. I;' J n  1, onccs 

Teorema 6.0.12 Sean I ,  J ideales propios de A,({])  y sca J' cl idcnl 
generado por I y J .  t.' 1 onces 



también  constantes a,  6 ,  c, d > O para las cuales 191 5 a exp(bp) y 141 5 
c exp(dp).  Para  un  arbitrario y > O obtenemos 

Ambos  miembros  de  esta  desigualdad son  funciones  continuas l as  cualcs 
por Teorema 6.0.11 se extienden a funciones quc se anulan en z ,  y por 
lo tanto z E ((J). Así hemos probado  que 

I; 

Ifj(w>I 2 ~ X P ( - C P ( W ) )  
j= 1 

para w E oni2, entonces ZA = P " ( O ( P ( z ) ) )  (:S la vecindad de z t,al que 
la misma  desigualdad es vilida para. los puntos de U n R. Esto significa 
que P " ( p ( J ,  C)) c p ( J ) >  o eyuivalcntcrnentt: P ( < ( J ) )  c <(.I, C ) .  

Para  probar la otra  inclusión,  supongarnos  que z E ( ( J ,  C) pero 
P"(z) c p i t / )  y obtengamos  una  contradiccicin. 

Si z E P"(z )  existm E .I; E :  c > O t,aIcs quc 



N 

i= 1 

para todo J: E I>-' ( 2 ) .  

existe zU E U n  Q t,al que 
Por otro lado si z E [(J, C) ent,onces  cada vccirldad U do z en ( 7  

Primero  mostremos que todo ideal  ma,ximal  de AP(O) cs dc l a  forma 



Demostración.  Sea J u n  ideal  ntaxirnal dc  d,(ft) ont,onc<:s por ‘1’c:o- 
rema 6.0.10, e l  coespectro  extendido ((J) (1s dif(:r(mtc c i c l  vacío, ;).sí 

existe z E ((J) y por Teorema 6.0.11 J c J,. Ahora por la r n a , x i I l d i -  

dad  del  ideal J ,  tenemos  que J = J,. 
m 

Proposición 6.0.6 3) si y sdlo si ,?y.  



Demostración.  1nrnediata.ment~e  tenemos l a  dcsigualdad 



Ihnostración. Sigue de la I’roposicitin 6.0.7 y de la c:onstruc:cii,r~ dc 
los puntos z ,  z‘ que 

lim f ( w )  exp c p ( w )  = O 
S23w-2 



Capitulo 7 

EL ESPECTRO 
COMBINADO 

Empczamos el ca,pít.ulo dcmost,rando que la invt:rtihilidad de un (.I(.- 
mento [JJ E AP(S2)/J p u d e  exprcsarsc (XI términos del  corrcspolltlit:n1,(. 
coespectro.  Enseguida definimos  el conccpto tlc wpectro  combinado t f c  

una  k-upia .F en  cualquier  cornpactificaci6n K t i c  Ck(Ver [ I ] ) .  I>(.- 
mostrarnos  que  para  todos los puntos  finitos c:n a.lguna  vccintlad ( I C  
cada  punto  regular X E Ir' exisk una rcsolvc:nt,e gcnera.lizada /1)(p) y c l  
conjunto  de  todas  las R ( / L ) , ~ ~  os  acotado. 

Igual que en el caso del  coespectro, c l  espcc!,ro cornhinatio a(F ,  ./) 
determina  co~npletamcnte el cspcctro a(3 ,  J ,  Zi) por  proyccci6n sini- 
ple.  Establecemos una rclación entre el espectro  corr~binado o(F ,  J )  y 
la  imagen  del  cocspectro  extendido ((J) bajo la extensión  continua F. 

Sea J un  ideal  del  álgebra AP(fl), la  invertibilidad de u n  clcrnento 
[f del  álgebra  cocicnte Ap(fl) / , /  puede  cxpresarse  en  términos  dc ( ( J ) ,  
como lo indica el siguiente. 

Teorema 7.0.14 Sea f E A,(SI). Son cquivalenles 
a) La clase [f] e s  in,verfib!e en A,(fI)/J. 
6) [(Jf) n ( ( J )  = 8. 
c )  3 c > O tal que ( fexp(cp) r  no s e  UTLII.~U, sobre ( ( J ) .  

Demostraci6n. a) + b). [.[I invertiblc implic:a existen g E d,(S2) y 
h E J tales  que fg - 1 = h. Por otro lado e 1  ideal gencrado por f y J 
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es  igual a dp(!2), por lo tanto por Teorema 6.0.10 su coespectro es fl y 
por  Teorema 6.0.12 e s  igual a ((Jf) f? ((J). 

b) + c).  Supongamos  que no se cumple c) es decir  para  todo  c > O, 
(fexp(cp))-se  anula  sobre ( ( J ) .  Sea A, el consjunto  compacto  de ccros 
en ((J) de la función (fexp(cp)r.  Clararrlente c < d implica Ad c A,. 
Luego como ('(J) es compacto  se tierlc que nc>oAc # Q), y por  otro laclo 
tenemos  que &,,,Ac c ((Jf) n ((J), csto contradice b). 

c,) =+ a). Si [S] no es invertible en AP(12)/J csto significa  que el idcal 
J' generado  por f y J no es trivial, y por t,anto ((9) # GI, si z E ((J) 
tendríamos  que  para  cada  c > 0 la  función (f cxp(cp)r se anu la  O I I  z ,  
esto  contradice  c). 

m 
Comparemos  la  situación con e l  modelo clisico tic1 ilgcbra  de L3a- 

rlach C ( X )  tlc funciones continuas sobre 1111 c . o n j u n i , o  cornpacto X .  Si 
.J es un ideal  cerrado do C ( X )  y (( J )  es el c:orljuuto de c(:ros c o I n u r l ( ' s  

a los elementos  de J ,  entonces la invcrtibilitlad tlc [ f  (:n C(X)/ . I  (Y 

equivalente  a la condicicin quc S no S(: anula  sobre ((J) 6 cquivalcr1- 
ternente  que [(Jf) n [ ( J )  = 8. En este c m )  e l  espectro dc  [,/I O I I  (.I 
Algebra cociente  coincide con el  conjunto dc valorcs de f sobre (( J ) .  1;1 
conjunto ((J) juega el  rol del espectro del ilge'bra cociente si i l s t o  (!S- 

pectro es definido corno el conjunto  de funcionales rnultiplicativos sobre 

Enseguida definirnos el espectro combina.tlo <:xtmdido dc una k-upla 
C(X) .  

F en  una  compa.ctificación  arbitraria Ir' de Ck. 

Definición 7.0.8 Ucnotamos por F una k-u,ph ( f l ,  . . . , J k )  de e l c ~ n c n -  
tos de dp(R). Scu X E Ir'. Decimos que X e.? r e g ~ l a r  para F relaliao (I. 

J si existen c > O ,  d > O y uno, vecindad O(X) d e  X en K tal  quc para 
todo p E O(X) n ck ?J z E ( ( J )  

El conjunto de puntos  regulares  para F cn Ir' es denotado por 
p ( F ,  .I, A'). p ( F ,  J, K )  es abierto  en Ir'. Su cornplcmcnto l o  Ilamamos 
el  espectro co~nbin~ndo (fe F en K con respccto  a *I y es denotado p o r  
a(FT,  J, K ) .  Denotarnos  por a ( F ,  J )  (resp. p ( F ,  J ) )  e l  espectro  (rcsp. 



el  conjunto  de  puntos  regulares)  de .F en la corrlpactificaci6n de Stonc- 
Cech PC'". 

Observemos  que los con,junt,os p(3, .I, Ií)  y a(3, J ,  K )  dcpontlt:rl 
solamente  de las clases [3] = ( [ / [ I , .  . . , [Jk.), por lo t m t o  estamos 
tratando con una  extensión  del cor1cc:pt.o de cspcctro  combinado ( l o  
una  k-upla  de element!os de AA,(f2)/J. 

En el  siguiente  teorcma  probaremos quc para t , o d o s  los prlntos f i n i -  
tos p's en alguna vecintlad de cada punto rcgular X E K cxistc \ I I I ~ L  

resolvente  generalizada. R(p)  y cl conjunto  de todas las ti(p),Lcu ('S 

acotado. 

j=l i= 1 



Por Teorema 4.0.4 las  funciones 

puesto  que Ia segunda  suma es elernento  de J obtxxcmos la iiirrnula 
(7.2). La segunda parte dcl teorema es consecuencia del Teorcma 4 .0 .5 .  

m 
Por la a.plicaci6n usual de u r 1 a  partición dc la unidad podemos ~ 1 1 s -  

truir  una resolventc global de clase C"(l2). Sin embargo la no ullicitlad 
de la resolvente  hace difícil el cst,utlio de sus propiedades  globales. 

J=k+l  

El conjunto U (:S una  vecindad dc [ ( J ) .  Debido a (7.3)  obtenernos para  
cada p E O(X) n ck y z E U 

k 
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Demostración.  Sea X E F(w) y tu  E (( J). Supongamos q u c  X E 
p ( F ,  J )  y lleguemos a una. contradiccibn. X regular  implica q u e  

(73) 

para todo z E I (  <J), p E O( X) n Ck.  
Por corolario 7.0.4 la anterior dcsigualdatl se curnple para p E 

O(X) n Ck y z E U donde U es una vecindad dc [ ( J ) .  1Slegirnos U T I  

punto  finito  arbitrario z de U n Y-’(O(A)). ‘L’orncmos p 0  = F( z ) .  
Claramente p.0 E O(X) pero el miembro  izquierdo dc (7.5) S(: a n u l a  C I I  

z .  Esto (:S una  cont,ratliccibn. 
m 
Aplicando a arnbos miembros de (7.4) l a  proyc!cc:ibn p a r a  I I I M  

cornpactificacibn  arbitraria K de  C k ,  obtencrnos 



Capítulo 8 

TEOREMA  DE MAPEO 
ESPECTRAL 

La pregunta LLa inclusión (7.4) cs una  igualdad?  pcrma.necc  ahicrta. 
En el caso  general podemos solamente  probar quo a(.?, J )  \ j ( ( ( J ) )  C 
PCk \ Ck, es decir en Ck ambos  conjuntos  coinciden. 

Teorema 8.0.18 a(F,J) n ck = F ( ( ( J ) )  r l  ck. 

a(3, J) n ek c - T ( ~ ( J ) ) .  Si X E a ( ~ ,  J) n ck cntonces para cada n > O 
Demostración. Debido al 'I'eorerna 7.0.16 falta  probar yuc 



Corno exp(cp) es mayor o igual a 1 cn todo su dominio cornpa.cbific:;ltlo, 
1,encmos 

k 

Teorema 8.0.19 Sea I1 = e". l:'ntonces 

Demost,ración. La inclusicin ( ( J )  c n(2 ,  J )  es consec1Iencia ( I C  
Teorema 7.0.16. Riíoslremos que a ( 2 , J )  c ( ( J ) .  Supongarnos quc 
X E o ( 2 ,  J). Por Corolario 7.0.4 para C , E  > O y para cada vecir1da.d (3 
de X y E/ de o ( J )  existen z E V n Cn y p E O n C tales que  

n 

I" j  - p j 1  cxp(cp(.)) < E .  (S. 1 ) 



Tomando en  cuenta  que 



Corolario 8.0.6  Para una compactificación  arbitraria Ir' de C L  

a(2,  J, A') = ((J, K ) .  

Fácilmente se demuestra la siguicntc 

Proposición 8.0.11 ,Supongamos que para al.qun(~ compacliJicacicin Ií 
d e  cik tenemos la igualdad 

y que Ii' + C .  Entonces 

Teorema 8.0.20 ,Sea A' una compactificación d c  cik tal quc pura todo 
X, v E K existen vecindarles O dc A y U de  v tules que 





Así podemos obtener el siguiente  corolario. 

Corolario 8.0.7 Para 'una arbilrarin 3 E y para Ii' = P"(1R.) 
c i  Ii' = P"C) tc?Lcmos 

P & ( ( J ) )  = U(F,  J ,  K). 

Proposición 8.0.12 

Demostración. Es fácil ver por la dcfinicicin dc p ( F ,  J ) 7  que: si u n  
punto X E PCk proyccta.do en f l F = ,  o( ( . f z } ,  , I )  sobrc la  m-dsirna  variable 
nos da X, el  cual es regular  para f, relativo a J ,  entonces X es regular 
para F. 

m 
Sea P r n )  = (p1 . . ~ 1 3 ~ )  una mmupla de  polinomios dc IC variables 

complejas.  Denotamos por p(m) la cxtensi6n  continua a PCk de l a .  
función 

( Z ] ,  . . . , Z k )  "9 (1'1 ( z ) ,  . . . , P&)) E pc? 
El siguiente  teorema <:S e l  teorcrna dc mapco espcctra.1 cn u n  sentido, 
para el espectro  combinado  dc .F cn PCk con respccto al ideal J .  



donde Q = ( a l ,  . . . , a h )  es un rnult,iíndice, & i n  son polinomios de k 
variables y r es (:I m;ixirno d e  los ordcnes tic l os  polinomios P i .  Su- 
pongamos que X E o(F ,  ,/) entonces  para todo C , E  > O existcrl or1 

cada vecindad de X y en cada  vccindad de < ( J )  puntos  finitos y z 
respectivamente, tales que 

k 1' 

Por  lo tanto oht,cnemos 

'rn T 

T k 



Corno P es una extensi6n continua Iínica de una función poli~~orrlii~l, 
satisface la relación 

Teorema 8.0.22 Sea .F E Ap(C!)k. lIntonccs 



Capít u10 9 

FUNCIONALES 
MULTIPLICATIVOS 

El funcional de l a .  evaluación  cn u n  punto dado z E il 

es  un  funcional  mult,iplicativo  continuo sobrc: A,(Q) lo c u a l  s c  dcrnuos- 
t ra  usando yuc  la topología ( 1 ~ 1  d.lgebra d,(S2) cst,a d ~ l t ~  por U T I  sist,crna. 
de  seminorrnas. Es natural prcguntarsc si los fullcionalcs dc la forma, 
xz for z E R son los línicos  funcionales  mult,iplicativos  corltirluos sohrc. 
A,(O). 1,a respuest,a  es  positiva y en [ 131 potl(:mos encontrar c.st,c. N -  

sultado, en cuya demost.raci6n S(: usa c&lculo funcional t l c  Wac:lhrocc:l<. 
En este capítulo probamos u n  resultado rnris fuertc y la prueba cs m i s  
simple, no  usamos cálculo  funcional dc  Wdbroe<:k.  Mostramos quc 
todos los funcior~ales  multiplica.tivos  sobre d,(f2) son dc la forrr~a xz  
para algún z E R. Esto significa que hdos los funcionales rnult,iplica- 
tivos  son  continuos y los ideales  maximales M, para z R son de 
codirnensicin mayor quc 1. 

Ihrlostraci6ll. Sea x: A,(f2) -+ c un furlciorlal rnultipiicativo r w  
trivial.  Entonces su kernel Jx = { f E A,(R)Ix(f)  = O }  es un idca.1 dc  

5 7 



( 9 . 1 )  

(9.2) 

Corolario 9.0.8 Todos los funcionnlcs  multiplicativos sobre A, (0)  s o n  
continuos. Todos los ideales maxirnales de A,((]) de  codimension 1 s o n  
de la forma M, donde z E 0. 

Dernostracibn.  Todos los funcionales  multiplicativos  sobrc A,(f1) 
son cont,inuos  pucsto  que por el teorema  anterior son dc la forma xz. S c a  
J un  ideal  maximal de A,(R) tal quc dp(Oz) /J  e C entonccs definirnos 
la siguiente  aplicacibn 

‘13: d p ( R )  3 f + [f] E C 



p es un funcional  rnultiplicativo  diferente dc cero, por lo tanto oxist,c! 
z E R tal que 9 = p,, p es sobreycctiva, así A,(R)/kerp, E A,(R)/J 
Y 

Corolario 9.0.9 Para cada ,u E DO \ fl cz is tc  J E A,(tl) t u l  ( p c  

entonces la siguiente aplicaclon . I  

es un funcional muItiplicat,ivo no  tr ivial  y por lo tanto existe 11) E 12 f,al 
que p = pu,, es  decir, pa ra  t,odo J E A,(R), f ( p )  = f ( 7 1 1 ) ,  s i  t.ornarnos 
I;(.) = u); - z;  entonces f i ( p )  = J;(w) = O y 

I 

esta  función sólo tiene  un Único cero cn z = zu, lo cual es una con- 
tradicción. 

M 
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1. Introduction 

l'he  prcsent  paper  is  devoted  to  the st.uc1y of  cospectra o f  ideals .I of algc?bras 
.d(iL) of holonlorphic  functions  with  restricted  growth  dcíined  in  an open set 
0 (. 111'' We consider also t.he joint  spectra of k-tuples o f  c!lernents  of the 
quoticlnt algchra d ( i l ) / . I .  

'I'hc principal  innovation is the  addition of  "points a t  infinity"  to  the 
clnssicalcospectrunl Z ( J )  = { z E il I f ( z )  = O, f E .I}.  'I'l~cohtnir~edextended 
cospectrum is briefly  speaking  the set of conlnlon zorocs of the  functions 
f F- , J  extended  continuously  to  the  Stone-&ch  compactification (312 o f  12. 
The extended  cospectrurn is then a subset of pi1 although we consider  later 
alsx) the  cospectm in other compactifications of 11. 

'l'hc nppearcwx of / I O  in the  spectral  analysis o f  algebras of  continuous 
[unctions on 11 is not  surprising.  In  the  case of thc  algebra 'C(11) of  all  
continuous  functions on f.¿ the theorem o f  Crelfand-Kolmogorol'f idcntifics the 
space /?I1 with  the set of the rnaxirnal  ideals of the  algebra. 'Yo the  point z G /Ill 
t.lwre correspond under  this identification the ideal 
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In  contrast to <(.J, C:) the classical  cospectnlm can be empty as shows the 

'I'he  family  Comp i1 o f  ail compactifications of 11 has its natural order defined 
example  found by Gurevich 151. 

as follows: 
(C1,jl) t (C2,jd 

prt~vided that  there exists a continuous surjection 1': C 1  --+ (:z such that 
j z  = P o j l .  The m,wimal element of Comp 11 with rcspect to the order >- is 
the Stone-tech compactification 011 which is unique up to homeomorphism. 

We denote: ((J) = <(.J, jj.CZ) and p(.J) = p ( J ,  (jf1). 
?'he Stone-Cech  compactification can be defined  equivnlently up to R home- 

omorphism as the compact spare containing and such that any continuous 
~ x a p  (6:12 -+ Ir' valued in a compact  space I< can  be  uniquely  extended to a 
continuous map 4: (-112 "-+ IC. This property of /j1l permits us  to describe the  
cospectrum of .I as the zero set of a family of functions associated to .J. 

'í'he description of the cospectrum  obtained  above  implies  in particular the 
following: 



Since .I c 9 and I c 9 the opposit.e relation is also valid. M 



By the compactness of /%I the net (q,) has an accumulation point x 
which must belong to P"(z) by the definition o f  the  net. It implies that (x,"=, I f t !  exp(cp!)-(z) 5 c/2. T h i s  is the contradiction. 
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